
Всероссийская олимпиада школьников по математике 

(школьный этап) 

2020-2021 учебный год 

10 класс(Решения) 

1. Сумма третьего и девятого членов арифметической прогрессии равна наименьшему 

значению трехчлена 1042 2  хх . Найдите сумму одиннадцати первых членов этой 
прогрессии. 

Наименьшее значение выражения 

    881281221042
222  ххххх  равно 8.  

Значит 810282 11193  dаdаdааа .  

Тогда сумма одиннадцати первых членов этой прогрессии 
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Ответ: 44. 
 

 

2. Решить в целых числах уравнение:  13743 22  yxyx . 

Разложением на множители получим    1373  yхyx , заметим, что в данном 

случае мы ничего не прибавляли к обеим частям уравнения. Так как число 13 – это 
13⋅1, 1⋅13, −13⋅(−1), −1⋅(−13) , то мы получаем совокупность четырех систем: 
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Решая системы выражением одной переменной через другую, получаем, что системы 
(2) и (4) решений в целых числах не имеют, а ответами систем (1) и (3) являются 
соответственно x = 2, y = 1 и  x = −2 , y = −1 . 

 

3. 
Построить график функции:

 
584 2  xxy
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Тогда график функции имеет вид: 

 

 

 

 

 
 



4. Пусть a и b –длины катетов некоторого прямоугольного треугольника, с – длина 

гипотенузы, r – радиус вписанной в него окружности. Докажите, что a + b = c + 2r. 

Доказательство:                                       

AK = AM, CK = CL, BL = BM – как отрезки касательных. 

Сложив почленно эти равенства, получим:  AK+CK+BL = AM+CL+BM  

Прибавим к обеим частям CL: AK+CK+BL+CL= AM+CL+BM+CL, или 
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Значит, a + b = c + 2r.                                       

 

5. Доказать, что значение выражения  

54322345 1241553 ухуухухухх  не равно 33 

ни при каких целых значениях  х  и  у. 

Доказательство: 
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Полученные сомножители попарно различны и их 5;  а число 33 можно разложить только 

на 4 различных сомножителя.   1)1(3)11(33  , тогда как исходное выражение 

раскладывается на 5 различных множителей.  

 

 

 


